Estudio de la variedad de algebras de Heyting
débiles con operadores y subvariedades.
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Las estructuras algebraicas ordenadas con operaciones adicionales resultan de gran
interés en el estudio de logicas no clasicas. En particular, en [1] se estudia la implicacion
estricta definida sobre reticulos distributivos acotados, obteniendo asi una variedad de
algebras cuyos miembros son llamados algebras de Heyting débiles (o bien, WH-alge-
bras).

Un algebra A = (A, A,V,—,0,1) de tipo (2,2,2,0,0) se dira dlgebra de Heyting débil o
WH-dlgebra, si para cada a, b, c € A se satisfacen las siguientes condiciones:

l.L.a—a=1

2. a—= (bAc)=(a—b)A(a—c)
3. (avb) wc=(a—=c)ANb—0)y
4. (a—=bANDb—c)<a—c

Escribiremos WH para denotar la variedad de WH-algebras. Dicha variedad de algebras
contiene propiamente a una gran cantidad de variedades de algebras. En particular,
estaremos interesados en las subvariedades de WH que se obtienen al considerar las
siguientes ecuaciones:

R) an(a—0b)<b
T) a—=b<c—(a—D)
B)a<l—a

Teniendo en cuenta las ecuaciones mencionadas, diremos que una WH-algebra A es
una RWH-algebra (TWH-algebra) si la ecuacion R (T) es valida sobre A. Diremos que
una RWH-algebra A es un reticulo subresiduado si la condicién (T) es valida en A. Asi-
mismo, diremos que una WH-algebra A es un algebra basica si satisface la condicién
(B). Un algebra basica A se dira algebra de Heyting si la condicion (R) es valida sobre
A. Escribiremos RWH, TWH, SRL, B y H para indicar las subvariedades de RWH-alge-
bras, TWH-algebras, reticulos subresiduados, algebras basicas y algebras de Heyting
respectivamente. Dichas subvariedades estan ordenadas por la inclusién obteniendo el
siguiente reticulo de subvariedades de WH:
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En esta comunicacion presentaremos algunos resultados obtenidos para la repre-
sentacion de los miembros de diferentes subvariedades de la variedad WHO, cuyos
miembros son WH-algebras A = (A, A,V,—,[0,0,0,1) dotadas de operadores unarios
0:A— Ay $: A — A que satisfaces las siguientes condiciones:

1.0O1=1
2. O(aAb) = OaADb
3. 00=0

4. O(aVb) = 0aV Ob

Teniendo en cuenta que el reducto no modal de cada WHO-algebra es una WH-algebra se
sigue que la variedad WHO es una generalizacion de la variedad de algebras de Heyting
modales, la cuales tienen gran relevancia en el estudio de semanticas algebraicas para la
légica intucionista modal (ver [2, 3, 4] entre otros). En particular, buscaremos establecer
la representacion de dichas algebras por medio de ciertas estructuras relacionales y
estudiaremos la conexion que existe entre ecuaciones y condiciones de primer orden,
generalizando los resultados ya conocidos obtenidos para algebras de Heyting modales.
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